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簡介 

 

   等差數列是高中數學重要內容之一, 它有著廣泛的實際應用, 也是培養學生思

維能力及數學能力的良好題材。 

    教學過程通過數學實例, 首先引導學生掌握數列的概念、通項公式、递推公式

等內容, 然後介紹等差數列的概念、等差數列的通項公式和等差數列的前n 項和公

式。 

     本章教學著重多舉例題, 由淺入深引導學生如何進行觀察、分析、探索, 並通

過觀察、分析、探索, 歸納出概念及公式, 從而掌握所學內容。教學中重視教學過

程, 培養學生學習興趣、愛探究的學習態度。 
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教學目標、主要內容、設計創意和特色: 

教學目標 1. 理解數列、數列的項的概念。  

2. 理解數列通項公式的意義, 會寫出數列的通項公, 並會用數 

   列的通項公式寫出數列的前幾項。  

3. 了解递推公式是給出數列的一種方法, 並能根據递推公式 

 寫出數列的前幾項。 

4. 理解等差數列的概念, 掌握等差數列的通項公式與前 n 項 

和公式及其推導, 並能運用公式解決相關的問題。 

主要內容 1. 數列、數列的項的概念。 

2. 有穷數列、無穷數列的概念。 

3. 數列的通項公式及递推公式。 

4. 等差數列的概念、等差數列的通項公式及差數列的前 n 項和

公式。 

5. 等差中項。 

設計創意和特色 通過數學例子, 讓學生掌握數列與等差數列的概念。公式的推

導著重引導學生進行思考、探索、推理歸納, 藉此引起學生學

習的興趣以及促進學生思考, 讓學生明白過程的重要性, 培養

學生在學習過程中學習知識、領會知識的習慣。 
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教學進度表 

課節 課題 課題內容 授課時間 課時 基本學歷

要求編號 

第 1,2 節 數列 1.數列 

2.通項公式 

3.有穷數列、 無穷數列 

4.递推公式 

2018/01/11 2 
A-6-1 

A-6-2 

第 3 節 等差數列 

 

1.等差數列 

2.等差數列通 

 項公式 

2018/01/15 

     

 

1 
A-6-3 

A-6-4 

第 4,5 節 等差數列 

 

1.等差數列及等差數列通 

  項公式的應用 

2.等差中項 

2018/01/16 2 
A-6-3 

A-6-4 

第 6,7 節 等差數列

的前 n 項和 

1.等差數列的前 n 項和公

式的推導及應用 

2018/01/18 

    

 

2 
A-6-5 

A-6-6 
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                           教案 
 
課題 數列                  (第 1 課時, 第 2 課時) 

教學目標 1. 理解數列的概念、數列的項。 

2. 掌握數列的通項公式和递推公式, 能根據公式寫出數列的前幾項。        

3. 理解有穷數列、無穷數列等概念。 

教學重點 數列的概念、數列的通項公式及递推公式。 

教學難點 概据數列的前幾項寫出數列的一個通項公式 

教學過程 

 

 

 

一. 引入 

1. 看下面例子: 

(1).  1,  2, 22 , 32 , …… 632 。 

(2).  2, 4, 6, 8, 10, 12, ……。 

(3).  5, 4, 3, 2, 1。 

(4).  一次測驗, 8 位同學由低至高的分數:  49, 50, 55, 60, 65, 70, 85, 90。 

(5).  4A 班 30 位同學的學號由小到大排列: 1, 2, 3, 4, 5, 6, …, 30。 

(6).  由 2 點鐘開始, 4 位同學入課室的時間: 2.01, 2.02, 2.03, 2.04。 

(7).  由 1 號至 5 號的同學的身高: 1.5, 1.8 , 1.7, 1.65, 1.6。 

 

<問>: 以上各例子排序上有什麼特點?  

<答>: 按其指定的次序排成一列。 

 

二. 新課內容: 

(一). 數列 

 數列: 按一定次序排列的一列數叫做數列。 

          數列中的每一個數都叫做這個數列的項,  

 各項依次叫做這個數列的第 1 項(或首項) , 第 2 項, …..,第 n 項。  

          數列的一般形式可以寫成 : ,....,..., 21 naaa  

          其中 na 為數列的第 n 項 

       數列簡記作: }{ na  

 

<問>: 數列 2, 4, 6, 8, 10, 12 共有多少項? 第 1 項,第 2 項,第 4 項,第 6 項,各是什麼? 

<答>: 數列 2, 4, 6, 8, 10, 12 共有 6 項, 第 1 項是 2, 第 2 項是 4, 第 4 項是 8, 第 6 

項是 12。 
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(二). 有窮數列與無窮數列 

   <問>:  數列 2, 4, 6, 8, 10, 12,……有多少項? 

   <答>:  數列 2, 4, 6, 8, 10, 12,……項數無限 

 

   <問>:  數列: 1, 2, 22 , 32 ,…… 632 有多少項?  

   <答>:  數列: 1, 2, 22 , 32 ,…… 632 有 64 項, 項數有限    

   




數列項數無限的數列叫無窮

數列項數有限的數列叫有窮
數列   

   <問>: 下列各例, 哪些是有窮數列, 哪些是無窮數列? 

      (1).  1, 2, 22 , 32 ,…… 632  

      (2).  2, 4, 6, 8, 10, 12,……. 

      (3).  5, 4, 3, 2, 1 

      (4).  一次測驗, 8 位同學由低至高的分數:  49, 50, 55, 60, 65, 70, 85, 90 

(5).  4A 班 30 位同學的學號由小至大排列: 1, 2, 3, 4, 5, 6, …, 30 

(6).  由 2 點鐘 4 位同學入課室的時間: 2.01, 2.02, 2.03, 2.04 

(7).  由 1 號至 5 號的同學的身高: 1.5, 1.8 , 1.7, 1.65, 1.6 

 

   <答>: 有窮數列: (1), (3), (4), (5), (6), (7)  

         無窮數列: (2) 

 

(三). 通項公式 

   舉例: 數列: 2, 4, 6, 8, 10, 12,……。 

<問>: 第 5 項是什麼? 

<答>: 105 a   

<問>: 該數列第 n 項𝑎𝑛 與 n 之間有什麼關係? 

<答>: nan 2  

通項公式: 如果數列 }{ na 的第 n 項 na 與 n 之間的關係可以用一個公式來表示,  

          這個公式叫做這個數列的通項公式。 

 

(四). 用圖像表示數列 

   以數列 1, 2, 22 , 32 ,…… 632 為例 

   設每一項的序號為 x , 每一項為 y , 則 x 與 y 有 12  xy (𝑥 ≦ 64)的對應關係。 
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   從函數的觀點看, 數列可以看作是一個定義域為正整數集 *N 的函數當自變量 

   從小到大依次取值時對應的一列函數值, 而數列的通項公式也就是相應函數 

   的解析式。 

   數列也可以用圖像來表示 

   如: 數列 1, 2, 22 , 32 ,…… 632 ,按關係式: )64(2 1   xy x ,  

   則各點的座標分別是: (1,1), (2,2), (3,4), (4,8), …, (64, 632 ), 圖像如下:  

    
 

   圖像是一群孤立的點 

 

(五). 例題: 

     例 1. 根據下面數列 }{ na 的通項公式, 寫出它的前 5 項  

     (1) 
1


n

n
an         (2) na n

n  )1(  

     解:  (1) 依次取 5,4,3,2,1n 代入
1


n

n
an 得到數列 }{ na 的前 5 項為: 

             
6

5
,

5

4
,

4

3
,

3

2
,

2

1
54321  aaaaa  

         (2) 依次取 5,4,3,2,1n 代入 na n
n  )1( 得到數列 }{ na 的前 5 項為: 

            5,4,3,2,1 54321  aaaaa  

 

         【讓學生嘗試去完成。】 
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      <問>: 給予一數列的通項公式, 可以寫出該數列的前幾項, 相反, 若給出一 

            數列的前幾項, 可以寫出它的通項公式嗎? 

            (為下面求數列的通項公式作思想準備) 

 

   例 2. 寫出下面數列的一個通項公式, 使它的前 4 項分別是下列各數: 

        (1). 1, 3, 5, 7 

        (2). ,
2

122 
,

3

132 
,

4

142 
 ,

5

152 
     

        (3). ,
21

1


 ,

32

1


,

43

1


 ,

54

1


 

        解:  

           (1) 12  nan  

           (2) 
)1(

1)1( 2






n

n
an  

           (3) 
)1(

)1(






nn
a

n

n  

         【讓學生先觀看, 找出規律, 後總結, 並寫出數列的通項公式。】  

 

(六). 鞏固練習題:  

     1. 根據下面數列 }{ na 的通項公式, 寫出它的前 5 項: 

      (1) 2nan           (2) nan 10  

       

     2. 根據下面數列 }{ na 的通項公式, 寫出它的第 7 項與第 10 項: 

      (1) 
3

1

n
an           (2) )2(  nnan  

       

     3. 說出下面數列的一個通項公式, 使它的前 4 項分別是下列各數: 

      (1) 
5

1
 , 

10

1
 , 

15

1
 , 

20

1
 

      (2) 
2

1
  , 

4

1
 , 

8

1
  , 

16

1
 

      

   4. 觀察下面數列的特點, 用適當的數填空, 並寫出每個數列的一個通項公式。 

      (1) 2,  4,  6,  32,  (     ),  128 

      (2)  1, 
2

1
 , (     ), 

4

1
, 

5

1
 , 

6

1
 , (    ) 
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(七). 递推公式: 

讓學生完成下面練習: 

(1) 由通項公式 nan 2 , 寫出數列 }{ na 的各項。 

(2) 若知道一數列的 21 a 及 21  nn aa ,寫出數列 }{ na 的各項。 

(3) 若知道一數列的 6,4 32  aa 及 21  nn aa ,寫出數列 }{ na 的各項。 

   【讓學生說出結果:  三題的答案都是: 2, 4, 6, 8, …..】 

  

 递推公式: 如果已知數列 }{ na 第 1 項(或前幾項), 且任一項 na 與它的前一項 

          1na (或前幾項)間的關係可以用一個公式來表示, 那麼這個公式就 

          叫做這個數列的递推公式。 

          (递推公式也是給出數列的一種方法) 

 

(八). 例題:  

     例 3. 已知數列 }{ na 的第 1 項是 1,以後的各項由公式
1

1
1




n

n
a

a 給出, 寫出 

          這個數列的前 5 項。 

          解:    

            
5

81
1,

3

51
1,

2

31
1,2

1
1,1

4

5

3

4

2

3

1

21 
a

a
a

a
a

a
a

aa  

 

(九) . 鞏固練習題: 

    寫出下面數列 }{ na 的前 5 項 

    1.  )2(3,5 11   naaa nn  

    2.  )2(2,2 12   naaa nn  

     

課堂小結 1. 今天學習了什麼內容?  

2. 什麼是數列? 

3. 數列分幾類? 

4. 數列的通項公式是哪兩者的關係? 

5. 递推公式也是給出數列的一種方法。 

6. 數列 }{ na 的通項公式中 n 由什麼數開始?  

 

功課 1. 寫出下面數列的一個通項式, 使它的前 4 項分別是下列各數 

   (1) 3, 6, 9, 12 

   (2) ,
1

2
 

2

3
 , 

3

4
, 

4

5
 

   (3) ,
12

1


  ,

22

1


,

32

1




42

1
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2. 已知無窮數列 ),...1(,...,43,32,21  nn  

   (1) 求這個數列的第 10 項, 第 31 項及第 48 項。 

   (2) 420 是不是這個數列中的項? 如果是, 是第幾項? 

 

3. 寫出下面數列 }{ na 的前 5 項  

   (1) )2(14,
2

1
11   naaa nn  

   (2) )2(3
1

1,
4

1

1

1 


n
a

aa
n

n     

試教評估    

   與 

反思建議 

 

1. 通過多舉例子, 引入數列的概念, 能加強學生對數列的理解。 

2. 強調數列 }{ na 的通項公式中 n 是由 1 開始。 

3. 講解完例題 1 後,問學生若給出一數列的前幾項, 能否寫出它的通項公式? 

  並讓學生說出例題 1 兩數列的規律, 為後面例題 2 求數列的通項公式作準備,   

  能加強學生的學習興趣及求數列通項公式的能力。 

4. 教授學生求數列的通項公式時, 先讓學生觀看, 再找出規律, 然後寫出數列的 

   通項公式。 

5. 递推公式對於部份學生較難理解, 初期應用上也會遇到一定困難, 因此應用递 

   推公式求數列各項時, 應多舉例, 並詳細列出各項的求解過程。 
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課題 等差數列                  (第 1 課時) 

教學目標 1. 理解等差數列的概念。 

2. 掌握等差數列的通項公式, 並能用公式解決一些簡單的實際問題。 

教學重點 等差數列的概念及等差數列的通項公式 

教學難點 等差數列的通項公式的應用 

教學過程 

 

 

 

一. 複習引入 

<問>: 數列概念? 

<答>:按一定次序排列的一列數叫做數列。 

 

1. 讓學生觀察以下數列由第二項起, 每一項與前一項之間有什麼關係? 

  (1) 2, 4, 6, 8, 10…… 

  (2) 21, 18, 15, 12, 9, 6, 3, 0, …… 

 

2. 引出本節課題:<<等差數列>> 

 

二. 新課內容 

(一) .等差數列: 

  1.等差數列: 一般地, 如果一個數列從第 2 項起, 每一項與它的前一項的差 

          等於同一個常數, 那麼這個數列就叫做等差數列。 

          這個常數叫做等差數列的公差, 公差用字母 d 表示。 

 

  2. 等差數列 }{ na 的通項公式 dnaan )1(1  的推導: 

    已知一等差數列 }{ na 的首項為 1a , 公差為 d  

    <問>: 2a ?   <答>: daa  12  

    <問>: 3a ?   <答>: dadaa 2123   

    <問>: 4a ?   <答>: dadaa 3134   

    <問>: na ?   (讓同學總結) 

等差數列的通項公式: dnaan )1(1   
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(二) . 例題: 

例 1. (1) 求等差數列 8,5,2, …的第 20 項 

     (2) 401 是不是等差數列 13,9,5  ,….的項? 如果是, 是第幾項? 

     解: (1) 20,385,81  nda  

           49)3)(120(820 a  

            

        (2) 4)5(9,51  da  

        由等差數列的通項公式: dnaan )1(1   

        )4)(1(5401  n  

               100n  

           401 是等差數列 13,9,5  ,….的項,是第 100 項。 

 

例 2. 在等差數列 }{a 中, 已知 31,10 125  aa ,求首項 1a 與公差 d。 

     解: 由題意及等差數列的通項公式: dnaan )1(1  得: 

         








da

da

)112(31

)15(10

1

1  

          3,21  da  

 

課堂練習 1. 求等差數列 3, 7, 11, …. 的第 4 項與第 10 項。 

2. 求等差數列 10, 8, 6, … 的第 20 項。 

3. 在等差數列 }{a 中,  

   (1) 已知 ,19,10 74  aa 求 1a 與 d 。 

   (2) 已知 ,3,9 93  aa 求 12a 。   

課堂小結 1. 什麼叫等差數列? 

2. 等差數列的通項公式? 

功課 1. 在等差數列 }{a 中, 

   (1) 已知 1a =2, d =3, n =10,  求 na 。 

   (2) 已知 1a =3, na =21, d =2, 求 n 。 

   (3) 已知 1a =12, 6a =27, 求 d 。 

   (4) 已知 d =
3

1
 , 7a =8,求 1a 。 
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2. 在等差數列 }{a 中, 

   (1) 已知 5a = 1 , 8a =2, d =2, 求 1a 與 d 。 

   (2) 已知 61 aa  =12, 4a =7, 求 9a 。 

試教評估    

   與 

反思建議 

等差數列通項公式的推導過程中, 利用提問形式, 一問一答, 逐步引領同學找出

規律, 然後總結, 這樣能有效提升同學的數學思維及加深對相關內容的理解。 
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課題 等差數列                 (第 2 課時, 第 3 課時) 

教學目標 1. 掌握等差數列的通項公式, 並能用公式解決一些簡單的實際問題。 

2. 掌握等差中項及其充要條件, 並會求兩個數的等差中項。 

教學重點 1. 掌握等差數列的通項公式的應用 

2. 會求兩個數的等差中項 

教學難點 等差數列的通項公式的應用 

教學過程 

 

 

 

一. 複習引入 

<問>: 等差數列? 

<答>: 一般地, 如果一個數列從第 2 項起, 每一項與它的前一項的差 

   等於同一個常數, 那麼這個數列就叫做等差數列。 

   這個常數叫做等差數列的公差, 公差用字母 d 表示 

 

<問>: 等差數列的通項公式? 

<答>: dnaan )1(1   

 

二. 新課內容: 

(一) . 例題: 

例 1. 梯子的最高一級闊 33cm, 最低一級闊 110cm, 中間還有 10 級, 各級的闊度成  

     等差數列, 計算中間各級的闊度。 

解:  設梯子由上而下各級闊度成等差數列, 由題意: 

    110,33 121  aa  

   331 a     

   110113311112  ddaa    

   7d  

   ,75,68,61,54,47,40,33 7654321  aaaaaaa  

110,103,96,89,82 12111098  aaaaa  

   梯子自上而下各級闊度分別

33cm, ,40cm,47cm,54cm,61cm,68cm,75cm,82cm,89cm,96cm,103cm,110cm 

 

  【以上例題是已知兩個數, 在兩個數之間插入一些數, 使其成為等差數列。】 

 

(二) . 等差中項: 

<問>: 如果在 a 與 b 中間插入一個數 A, 使 a、A、b 成等差數列, 則 A 應满足什麼 

      條件? 

【引導學生思考並回答下面問題。】 

<問>: 等差數列? 

<答>: 如果一個數列從第 2 項起, 每一項與它的前一項的差等於同一個常數,  
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      那麼這個數列就叫做等差數列。 

<問>: A a 與 b A 有什麼關係? 

<答>: A a = b A 

 

因為: A a = b A 

則有: A
2

ba 
  

相反,  

若有: A
2

ba 
  

則有: 2A= ba   

  A a = b A 

即 a , A, b 成等差數列   

 

等差中項:  如果 a , A, b 成等差數列, 則 A 叫做 a 與 b 的等差中項。 

 

<問>: 在一個等差數列中, 從第 2 項起, 每一項(有窮等差數列的末項除外) 

   與它的前一項與後一項有什麼關係? 

<答>: 每一項是(有窮等差數列的末項除外)是它的前一項與後一項的等差中項。 

 

(三) . 例題: 

例 2. 已知數列的通項公式為 qpnan  , 其中 p , q 是常數, 且 0p , 那麼這個 

     數列是否一定是等差數列? 如果是, 其首項與公差是什麼? 

分析: 由等差數列的定義, 要判定 }{a 是不是等差數列, 只要看 )2(1   naa nn  

      是不是一個與 n 無關的常數就行了。 

  解:  取數列 }{ na 中的任意相鄰兩項 )2(1  naa nn與  

    pqnpqpnaa nn   ])1([)(1     

      p 是一個與 n 無關的常數, 所以 }{a 是等差數列, 公差是 p  

      在通項公式 qpnan  中令 1n 得 

      首項 qpa 1  

      所以這個等差數列的首項是 qp  , 公差是 p  

 

等差數列的通項公式可以表示為: qpnan  , ( p , q 是常數) 

當 0p 時, 它是關於 n 的一次式, 因此: 

從圖像上看, 表示這個數列的各點均在一次函數 qpnan  的圖像上。 

 

例如: 首項是 1, 公差是 2 的無窮等差數列的通項公式為 12  nan  

相應的圖像是直線 12  xy 上的均勻排開的無窮多個孤立點。如圖 
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課堂練習 1. 求下列各題中兩個數的等差中項 

   (1) 100 與 180    (2) 2 與 6 

2. 一種車床變速箱 8 個齒輪的齒數成等差數列, 其中首末兩個齒輪的齒數分別是 

   24 與 45, 求其餘各齒輪的齒數。 

 

課堂小結 讓同學說一說本節所學內容。 

功課 1. 求下列各題中兩個數的等差中項:  

   (1) 
2

28 
與

2

212 
    (2) 2)( ba  與 2)( ba   

2. 安裝在一個公共軸上的 5 個皮帶輪的直徑成等差數列, 其中最大的與最小的皮   

   帶輪的直徑分別是 216cm 與 120cm, 求中間三個皮帶輪的直徑。 

3. 已知數列 }{a 是等差數列 

   (1) 7352 aaa  是否成立? 9152 aaa  是否成立? 

   (2) )2(2 22   naaa nnn 是否成立? )0(2   knaaa knknn 是否成立? 

  

試教評估    

   與 

反思建議 

1. 在兩個數中插入一些數, 使其成為等差數列, 部份同學不知道應如何著手解題,  

   這時候,老師在旁引導學生思考, 讓學生動手, 能增強同學的學習興趣。 

2. 讓學生多動手, 多思考是掌握解題技巧, 提升數學思維的重要要素。 
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題目 等差數列的前 n 項和       (第 1 課時, 第 2 課時) 

教學目標 握等差數列前 n 項和公式, 並能運用公式解決一些簡單的問題。 

教學重點 等差數列前 n 項和公式 

教學難點 用等差數列前 n 項和公式的應用 

教學過程 

 

 

 

一. 引入 

我們學習了數列與等差數列, 本節學習如何去求一個等差數列的前 n 項之和。 

如何去求等差數列的前 n 項之和? 請先解答以下問題: 

 

<問>:  1+2+3+……+100=?  

 

讓同學思考, 看看同學能否有快速方法求之, 若有, 請同學到黑板講解, 分享。 

然後再介紹高斯的算法。 

 

德國一位著明的數學家, 名叫高斯(GAUSS, C.F., 1777 年~1855 年), 他很快就求出

結果, 當時他只有 10 歲。 

 

高斯的算法是: 

末項與首項之和為: 1+100=101 

第 2 項與倒數第 2 項之和為: 2+99=101 

第 3 項與倒數第 3 項之和為: 3+98=101 

…… 

第 50 項與倒數第 50 項之和為: 50+51=101 

共有 50 個 101, 於是:  

1+2+3+……+100 5050
2

100
101   

 

二. 新課內容 

(一) . 等差數列前 n 項和: 

<問>.上面的問題, 可以看成求等差數列: 1, 2, 3, …, n,…的前 100 項的和。 

     求解過程中, 同學能發現其特性嗎? 

 

<問>: 已知一等差數列: .......21  naaa , 如何求前 n 項之和? 

      

【與同學一起推導等差數列前𝒏項和公式】 
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1. 等差數列的前 n 項和公式推導: 

設等差數列 }{a 的前 n 項和為 nS , 即 

nnn aaaaaS  1321 ...  

由等差數列通項公式, 上式寫成:  

])1([)2([)...2()( 11111 dnadnadadaaSn         

把各項次序反過來:  

])1([])2([...)2()( dnadnadadaaS nnnnnn   

   把 

])1([)2([...)2()( 11111 dnadnadadaaSn  與 

])1([])2([...)2()( dnadnadadaaS nnnnnn   

兩邊分別相加得: 

)(2 1 nn aanS   

2

)( 1 n

n

aan
S


  

等差數列的前 n 項和公式:  
2

)( 1 n

n

aan
S


  

【讓同學把等差數列的通項公式: dnaan )1(1  代入上式】 

 得: 

   等差數列的前 n 項和公式:  d
nn

naSn
2

)1(
1


  

 

(二) . 例題: 

例 1.某長跑運動員 7 天里每天的訓練量(單位:m)是: 

7500 8000 8500 9000 9500 10000 10500 

這位長跑運動員 7 天共跑了多少米? 

解: 方法一: 

    這位運動員 7 天里每天的訓練量成等差數列, 記作{𝑎𝑛}, 𝑎1 = 7500,  

    𝑎7 = 10500 

    
2

)105007500(7
7


S =63000 

   答: 這位長跑運動員 7 天共跑了 63000 米 

<問>: 還有什麼方法? 

   方法二: 

   這位運動員 7 天里每天的訓練量成等差數列, 記作{𝑎𝑛}, 𝑎1 = 7500,  

    7,50075008000  nd  

    500
2

67
750077 


S =63000 

    答: 這位長跑運動員 7 天共跑了 63000 米 
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<問>: 用哪個公式較方便?為什麼? 

 

(三) . 鞏固練習: 

1. 根據下列各題中的條件, 求相應的等差數列 }{ na 的 nS : 

  (1) 10,95,51  naa n  

  (2) 50,2,1001  nda  

  (3) 32,7.0,5.141  nada  

 

(四) . 例題: 

例 2. 等差數列 ...2,2,6,10  前多少項的和是 54? 

解:  設題中的等差數列為{𝑎𝑛},前 n 項和為: 𝑠𝑛 

     則:  𝑎1 = −10, 𝑑 = −6 + 10 = 4,  

     設𝑠𝑛=54,由等差數列前 n 項公式: 

     54= −10𝑛 +
𝑛(𝑛−1)

2
× 4  

     𝑛2 − 6𝑛 − 27 = 0 → (𝑛 − 9)(𝑛 + 3) = 0 

     𝑛1 = 9, 𝑛2 = −3(捨去) 

     答:等差數列−10,  − 6,  − 2,  2, …. 前 9 項的和是 54 

     

【等差數列的前 n 項和公式有兩個, 同學解題時, 有時候不知道應該選用哪   

  一個去求解, 可讓他們去試一試, 然後讓同學總結應選用哪一個, 並且問 

  他們為什麼這樣選。】 

  

例 3. 已知一個等差數列的前 10 項的和是 310, 前 20 項的和是 1220, 求其前 n 項 

     和的公式。 

解:   由題意: 𝑠10 = 310,   𝑠20 = 1220 

      {
𝑠10 = 10𝑎1 +

10×9

2
𝑑 = 310

 𝑠20 = 20𝑎1 +
20×19

2
𝑑 = 1220

 

      𝑎1 = 4, 𝑑 = 6 

       前 n 項和的公式: 𝑠𝑛 = 4𝑛 +
𝑛(𝑛−1)

2
× 6 = 3𝑛2 + 𝑛 

 

例 4.求集合 M }100,,7{ *  mNnnmm 且 中元素的個數, 並求這些元素的和。 

解: 由 1007 n ,得 

               
7

100
n  
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7

2
14n  

      满足不等式正整數 n 共有 14 個, 所以集合 M 中的元素共有 14 個, 將它們 

      從小到大列出, 得: 147,...,37,27,7   

      即:  7, 14, 21, …, 98 

      這個數列是等差數列, 記為 }{ na , 其中 98,7 141  aa ,因此: 

      735
2

)987(14



nS  

      答: 集合 M 共有 14 個元素, 它們的和等於 735。 

鞏固練習 1. 等差數列 5, 4, 3, 2, …前多少項的和是 30 ? 

2. 求集合 }60,,12{ *  mNnnmmM 且 中元素的個數, 並求這些元素的和。   

3. 如果等差數列 }{ na 的前 4 項的和是 2, 前 9 項的和是 6 , 求前 n 項和的公式。 

 

課堂小結 1. 等差數列的前 n 項和公式? 

2. 解題前先查看已知條件, 再由已知條件判斷應選用哪一個等差數列前 n 項和公   

  式去解題。 

功課 1. 求等差數列 13, 15, 17, …, 18 各項的和。 

2. 一個等差數列前 4 項的和是 24, 前 5 項的和與前 2 項的和的差是 27,求這個等差 

  數列的通項公式。 

3. 如果等差數列{𝑎𝑛}的前 4 項的和是 28, 前 7 項的和是 28, 求其前n 項和的公式。 

 

附加題: 【給予有能力的同學】 

4. 在小於 100 的正整數中共有多少個數被 3 除餘 2? 這些數的和是多少? 

 

試教評估    

   與 

反思建議 

 

1. 由問題: 1+2+3+……+100=?開始, 讓學生進行思考, 再介紹高斯解題方法, 從中 

   激發學生的學習興趣, 然後再引導學生推導等差數列的前 n 項和公式, 能提 

   升學生對新課內容的掌握及理解。   

2. 等差數列的前 n 項和公式有兩個, 同學解題時, 有時候不知道應該選用哪一 

   個去求解, 可讓他們去試一試, 然後讓同學總結應選用哪一個。 

3. 兩堂連堂, 學生會感到有點攰, 所以講完例 1 後, 先讓學生進行課堂練習,  

   然後講解其它例題, 再進行課堂練習會比較好一點。 
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